
�òéäãá�ùê �õòîéò çïòïäï÷11 ËÌÁÓÓ, ÕÓÔÎÙÊ ÔÕÒ, 10 ÍÁÑ 2009 Ç.1. îÁ ÄÏÓËÅ ÎÁ�ÉÓÁÎÙ ÞÉÓÌÁ 1, 2, . . . , 100. òÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ÓÔÅÒÅÔØ Ä×ÁÞÉÓÌÁ É ÎÁ�ÉÓÁÔØ ×ÍÅÓÔÏ ÎÉÈ ÉÈ ÓÕÍÍÕ ÉÌÉ ÉÈ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ. ëÁËÏÅ ÎÁÉ-ÂÏÌØÛÅÅ ÞÉÓÌÏ ÍÏÖÅÔ ÏÓÔÁÔØÓÑ ÎÁ ÄÏÓËÅ �ÏÓÌÅ 99 ÔÁËÉÈ Ï�ÅÒÁ�ÉÊ?(é.é.âÏÇÄÁÎÏ×)2. èÒÏÍÁÑ ÌÁÄØÑ ÏÂÏÛÌÁ ÞÁÓÔØ ÛÁÈÍÁÔ-ÎÏÊ ÄÏÓËÉ, ÎÁÞÁ× Ó×ÏÊ �ÕÔØ ÎÁ ËÌÅÔËÅ d4. éÚ-×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÎÉ ÎÁ ËÁËÏÊ ËÌÅÔËÅ ÏÎÁ ÎÅ ÂÙÌÁÄ×ÁÖÄÙ, �ÏÓÅÔÉÌÁ ×ÓÅ ÞÅÔÙÒÅ ÕÇÌÁ ÄÏÓËÉ,�ÒÉÞÅÍ ÎÁ ËÌÅÔËÕ a1 ÏÎÁ �Ï�ÁÌÁ Ó ËÌÅÔËÉ a2,ÎÁ ËÌÅÔËÕ a8 ÏÎÁ �Ï�ÁÌÁ Ó ËÌÅÔËÉ a7 É ÎÁËÌÅÔËÕ h8 ÏÎÁ �Ï�ÁÌÁ Ó ËÌÅÔËÉ h7. ó ËÁËÏÊËÌÅÔËÉ ÏÎÁ �Ï�ÁÌÁ ÎÁ ËÌÅÔËÕ h1?(èÒÏÍÁÑ ÌÁÄØÑ ÈÏÄÉÔ �Ï ×ÅÒÔÉËÁÌÉ É ÇÏÒÉ-ÚÏÎÔÁÌÉ ÎÁ 1 ËÌÅÔËÕ). (á.ë.�ÏÌ�ÙÇÏ) a b 
 d e f g h12345
678

3. äÁÎÙ n �×ÅÔÏ× Ó ÎÏÍÅÒÁÍÉ ÏÔ 1 ÄÏ n. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ k ÏÔ 1 ÄÏ n �ÕÓÔØfk(n) ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï Ó�ÏÓÏÂÏ× ÏËÒÁÓÉÔØ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ ÏÔ 1ÄÏ n × �ÅÒ×ÙÅ k �×ÅÔÏ× (ËÁÖÄÙÊ ÉÚ ÜÔÉÈ �×ÅÔÏ× ÄÏÌÖÅÎ �ÒÉÓÕÔÓÔ×Ï×ÁÔØ).äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÁ f1(n)+f3(n)+f5(n)+ : : : É f2(n)+f4(n)+f6(n)+ : : :ÏÔÌÉÞÁÀÔÓÑ ÎÁ 1.(òÁÓËÒÁÓËÉ, ÏÔÌÉÞÁÀÝÉÅÓÑ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÏÊ �×ÅÔÏ×, ÓÞÉÔÁÀÔÓÑ ÒÁÚÎÙÍÉ.îÁ�ÒÉÍÅÒ, f1(2) = 1 É f2(2) = 2.) (í.á.âÅÒÛÔÅÊÎ, ç.á.íÅÒÚÏÎ)4. óÆÅÒÁ ËÁÓÁÅÔÓÑ ×ÓÅÈ ÒÅÂÅÒ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ ABCD ËÒÏÍÅ ÒÅÂÒÁ CD.äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÓÆÅÒÁ, ËÏÔÏÒÁÑ ËÁÓÁÅÔÓÑ ×ÓÅÈ ÒÅÂÅÒ ÜÔÏÇÏ ÔÅ-ÔÒÁÜÄÒÁ ËÒÏÍÅ ÒÅÂÒÁ AB. (÷.÷.ðÒÏÉÚ×ÏÌÏ×)5. äÁÎ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ P (x) Ó ÒÁ�ÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÁÍÉ. éÚ×ÅÓÔÎÏ,ÞÔÏ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ n ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÔÁËÏÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ k, ÞÔÏP ( 1n) = 1k . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁÊÄÕÔÓÑ ÔÁËÉÅ ÞÉÓÌÁ 
 É m, ÞÔÏ P (x) = 
 � xm.(ó.ó�ÉÒÉÄÏÎÏ×)6. ä×ÕÍ ÒÁÚÕÍÎÙÍ ÍÕÒÁ×ØÑÍ ÚÁÒÁÎÅÅ ÏÂßÑ×ÉÌÉ, ÞÔÏ ÉÈ ÎÏÞØÀ ×ÙÓÁÄÑÔÏÄÎÏ×ÒÅÍÅÎÎÏ × Ä×Å ×ÅÒÛÉÎÙ ÎÁÈÏÄÑÝÅÇÏÓÑ × ÎÅ×ÅÓÏÍÏÓÔÉ �ÒÑÍÏÕÇÏÌØ-ÎÏÇÏ �ÁÒÁÌÌÅÌÅ�É�ÅÄÁ 1�1�2 Í. íÕÒÁ×ØÉ �ÏÌÚÁÀÔ ÔÏÌØËÏ �Ï ÒÅÂÒÁÍ, ÉÈÍÁËÓÉÍÁÌØÎÁÑ ÓËÏÒÏÓÔØ 1 Í/ÍÉÎ. íÏÇÕÔ ÌÉ ÏÎÉ ÄÏÇÏ×ÏÒÉÔØÓÑ ÄÅÊÓÔ×Ï-×ÁÔØ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÇÁÒÁÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÏ ×ÓÔÒÅÔÉÔØÓÑ ÒÁÎÅÅ ÞÅÍ ÞÅÒÅÚ 9 ÍÉÎÕÔ�ÏÓÌÅ ×ÙÓÁÄËÉ? (íÕÒÁ×ÅÊ ÚÎÁÅÔ, ÓËÏÌØËÏ ÏÎ �ÒÏ�ÏÌÚ.) (á.÷.ûÁ�Ï×ÁÌÏ×)


